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Es sei K ein algebraisch abgeschlossener Körper.

3. (a) Es gelte char(K) 6= 2. Bestimmen Sie die singulären Punkte der ebenen Kur-
ven, die durch folgende Gleichungen bestimmt sind.

(i) x2 = x4 + y4

(ii) xy = x6 + y6

(iii) x3 = y2 + x4 + y4

(iv) x2y + xy2 = x4 + y4

(b) Zeichnen Sie für jede dieser Kurven das reelle Bild (mit Hilfe der Mathematik-
Software Ihrer Wahl).

4. (a) Es gelte char(K) = p > 0. Zeigen Sie: Jede Ursprungsgerade ist eine Tangente
an die Kurve mit der Gleichung y = xp+1.

(b) Es gelte char(K) = 0 und sei C ⊂ A2 eine irreduzible ebene affine Kurve.
Beweisen Sie, dass nur endlich viele Ursprungsgeraden tangential an C sind.


