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1. Geben Sie die Definition einer Aquivalenzrelation auf einer Menge M.
Finden Sie den Fehler in der folgenden Argumentation: Reflexivitit folgt aus den
iibrigen Eigenschaften. Denn a ~ b impliziert b ~ a und damit a ~ a.

2. Beweisen Sie, dass durch
a~bsa-belZ.

eine Aquivalenzrelation auf der Menge R gegeben ist. Beschreiben Sie die Aquiva-
lenzklassen.

3. Betrachten Sie die Relation
a~b<ab>0

auf der Menge Z. Ist dies eine Aquivalenzrelation?
4. Beweisen Sie, dass es unendlich viele Primzahlen gibt.

5. Essei f: A - B eine Abbildung. Zeigen Sie:

(a) Genaudannistdie Abbildung f injektiv, wenn sie ein Linksinverses (unter Kom-
position) besitzt.

(b) Genau dann ist die Abbildung f surjektiv, wenn sie ein Rechtsinverses besitzt.

(c) Sind A und B endlich von gleicher Michtigkeit, dann ist f genau dann injektiv,
wenn f surjektiv ist.

6. Betrachten Sie die Abbildungsvorschrift
m
Q- 7Z,— —»m.
fQ-Z 2 m

Was fillt Thnen dazu ein?



7. EsseiR = {ﬁ : meZ,a,beN}.
(a) Zeigen Sie, dass R ein Teilring von Q ist.
(b) Ist R ein Integritétsring?
(c) Beweisen Sie, dass R in jedem Teilring von Q enthalten ist, der % und % enthilt.
(d) Zeigen Sie : ¢ R.
(e) Ist R ein Korper?
(f) Ist Z in R enthalten?

8. Zeigen Sie, dass

L (| B

ein Teilring von Mat,(Z) ist. Finden Sie einen Isomorphismus R —> Z[/2].




