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1. (Basket-Optionen) Betrachtet werde eine Option auf zwei Basiswerte, deren Kurse ge-
geben sind durch

dS1(t) = µ1S1(t)dt+ σ1S1(t)dW1(t),

dS2(t) = µ2S2(t)dt+ σ2S2(t)dW2(t),

wobei µ1, µ2 ∈ R, σ1, σ2 > 0 und W1,W2 Brownsche Bewegungen mit Korrelation ρ > 0
sind, d.h. d 〈W1(t),W2(t)〉 = ρdt. Die Endzahlung in Zeitpunkt T > 0 sei gegeben durch
g(S1(T ), S2(T )) für eine gegebene Funktion g. Leiten Sie eine partielle Differentialglei-
chung für den Preis V (t, S1, S2) der Option mit zugehöriger Endbedingung her, indem Sie
ein risikoloseses und selbstfinanzierendes Duplikationsportfolio betrachten. Wie lautet die
entsprechende Hedging-Strategie?

2. (Amerikanische binäre Optionen) Betrachtet werde ein amerikanischer Cash-or-nothing
Call mit der Auszahlungsfunktion

g1(S) =

{
B , S > K,
0 , S ≤ K.

(a) Bestimmen Sie den freien Randwert Sf (t) der Option, der angibt, ab welchem Akti-
enkurs die vorzeitige Ausübung lohnend ist.

(b) Geben Sie das freie Randwertproblem für den Optionspreis C(t, S) an und legen Sie
sinnvolle Rand- und Endbedingungen fest.

(c) Transformieren Sie das Bewertungsproblem in ein lineares Komplementaritätspro-
blem

3. (Bermuda-Optionen) Eine Bermuda-Option ist eine amerikanische Option, die nur zu
fest vorgegebenen Zeitpunkten 0 ≤ t1 < t2 < . . . < tn = T vorzeitig ausgeübt werden kann.
Schreiben Sie einen Algorithmus zur Bewertung eines Bermuda-Puts.
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