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Aufgabe 33. Zeigen Sie, dass eine Distribution u ∈ D′(Ω) lokal eine endliche Summe von
Ableitungen stetiger Funktionen ist.

Aufgabe 34. Sind die Einbettungen Hs(Rn) ↪→ Ht(Rn) kompakt für s > t?

Aufgabe 35. Es sei f ∈ L1(Rn), sodass auch f̂ ∈ L1(Rn) ist. Zeigen Sie∫
Rn

f̂(ξ)ei〈x,ξ〉Ĝt(ξ) dξ = (f ∗Gt)(x) für t > 0

und geben Sie mittels t→ 0+ einen alternativen Beweis von Satz 3.5.

Aufgabe 36. Es sei (S(t) = S∗G2αt) die Halbgruppe in L(L2(Rn)) aus Satz 5.1. Zeigen Sie:
a) Für s ≥ 0 und f ∈ Hs(Rn) gilt Sf ∈ C([0,∞), Hs(Rn)).
b) Für s ≥ 2 und f ∈ Hs(Rn) gilt Sf ∈ C1([0,∞), Hs−2(Rn)).
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