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Aufgabe 33 (1 Punkt).

Es seien Ψ̃ : Bb(K) → L(H) eine ∗ -Darstellung wie in Theorem 15.20. Zeigen Sie:

Für Funktionen gn, g ∈ Bb(K) mit gn → g punktweise und supn ‖ gn ‖ < ∞ gilt Ψ̃(gn) → Ψ̃(g)
in Lσ(H) .

Aufgabe 34 (1 Punkt).
Es seien H ein Hilbertraum und A = A∗ ∈ L(H) .
a) Konstruieren Sie einen Funktionalkalkül für A und halbstetige Funktionen.
b) Definieren Sie die Spektralschar von A und beweisen Sie den Spektralsatz (46).

Aufgabe 35 (1 Punkt).
Es seien H ein Hilbertraum, A = A∗ ∈ L(H) und µ ∈ R ein isolierter Punkt von σ(A) .

Zeigen Sie, dass die Spektralprojektion Pµ aus (14.33) mit E{µ} übereinstimmt und dass die
Resolvente einen Pol erster Ordnung in µ hat.

Aufgabe 36 (1 Punkt).
Bestimmen Sie die Teilmengen σp(S±) , σco(S±) und σr(S±) der Spektren der Shift-Operatoren
S+ und S− (vgl. S. 345 im Skript).
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