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Aufgabe 1

Sei f ∈ C0(R) und seien {f(· − j) : j ∈ Z} linear unabhängig auf [0, n], n ∈ N. Zeigen Sie, dass
{f(· − j) : j ∈ Z} linear unabhängig auf R sind.

Aufgabe 2

Sei f ∈ C0(R) und seien {f(· − j) : j ∈ Z} linear unabhängig auf [0, n], n ∈ N. Zeigen Sie, dass
{f(· − j) : j ∈ Z} linear unabhängig auf [0, m], m > n, sind.

Aufgabe 3 Sei

φ(x) =

∫ 1

0

χ[0,1)(x− t)dt−

∫ 2

1

χ[0,1)(x− t)dt, x ∈ R.

Zeigen oder widerlegen Sie:

{φ(· − j) : j ∈ Z} sind linear unabhängig auf [0, n], n ∈ N.

Aufgabe 4 Sei n ∈ N0. Zeigen Sie, dass {Nn(· − j) : j ∈ Z} eine robust-stabile Basis von

Sn = {f ∈ Cn−1(R), f |[j,j+1] ∈ Pn, j ∈ Z}

bilden.

Aufgabe 5 Sei φ ∈ C0(R), so dass
∑
j∈Z

φ(x− j) = 1 für x ∈ R. Zeigen Sie, dass für

φ̃(x) := φ(x/k), x ∈ R, k ≥ 2,

die folgenden Aussagen gelten.

(i)
∑
j∈Z

cjφ̃(x− j) = 0, falls

ckj+ℓ = 1, ℓ = 0, . . . , k − 2, und ckj+k−1 = −k + 1.

(ii) Die Folge {φ̃(· − j) : j ∈ Z} ist nicht robust-stabil.


