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Aufgabe 1 Seien a ∈ ℓ(Z), supp(a) = {µ, . . . , ν}, µ, ν ∈ Z, und

a
(1)
j = aj, a

(r)
j =

∑

k∈Z

aka
(r−1)
j−2rk, j ∈ Z, r = 2, 3, . . . .

Zeigen Sie, dass gilt

(i) supp(a(r)) = {(2r − 1)µ, . . . , (2r − 1)ν}, r ∈ N,

(ii)
∑

k∈Z

a
(r)
j−2rk = 1 für alle j ∈ Z, falls die Folge a die Summenregeln der Ordnung 1 erfüllt.

Aufgabe 2 Seien a ∈ ℓ(Z), supp(a) = {µ, . . . , ν}, µ, ν ∈ Z, und

b∗(z) =
a∗(z)

1 + z
≥ 0 für alle z ∈ C mit |z| = 1.

Zeigen Sie, dass
ρ({T0|V0

, T1|V0
}) = ρ(T0|V0

).

Aufgabe 3 Sei a ∈ ℓ(Z), so dass
∑

j∈Z

a2j =
∑

j∈Z

a2j+1 = 1.

Zeigen Sie, dass das unendliche Produkt

∞∏

j=1

Tǫj |V0
konvergiert für jede Wahl von ǫj ∈ {0, 1},

falls ρ({T0|V0
, T1|V0

}) < 1 gilt.

Aufgabe 4 Sei a = (aj) ∈ ℓ0(Z) mit von Null verschiedenen Elementen

a0 = −w, a2 =
1

2
+ w, a3 = 1, a4 =

1

2
+ w, a6 = −w, w ∈ R.

Zeigen Sie, dass der Unterteilungsalgorithmus mit der Maske a konvergiert, falls gilt

−3/8 < w < (−1 +
√
13)/8.


