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Themengebiet: Aussageformen/Beweise

Aufgabe 1)

Bilden Sie jeweils die Negation der folgenden Aussagen:

a) ∀x ∈ R ∃y ∈ R : y < x

b ∀x ∈ R ∃y ∈ R : y ≥ x

c) ∀m ∈ N ∃n ∈ N : n2 = m

d) ∀a, b ∈ N ∃x ∈ N : a ≤ x ≤ b

e) ∀x ∈ R mit |x| > 2 : x2 > 4

f) ∀x ∈ R ∃n ∈ N : x
n
< 1

g) ∃n ∈ N∀x ∈ R : 2|x| ≥ n

Aufgabe 2)

Beweisen oder widerlegen Sie die folgenden Aussagen:

a) ∀x ∈ N0 : x
2 ≥ x

b) ∀x ∈ Z : x2 ≥ x

c) ∀x ∈ Q : x2 ≥ x

d) ∀x ∈ R : x2 ≥ x

e) ∀x ∈ Q : 2 < 3

f) ∀x ∈ R;
∣∣ x
x2+1

∣∣ < 1

Aufgabe 3)

Bilden Sie jeweils die Negation der Aussage, und beweisen Sie dann die Aussage oder die
Negation.



a) ∀x ∈ R ∃y ∈ R : y < x

b) ∀x ∈ R ∃y ∈ R : y > x

c) ∀n ∈ N ∃m ∈ N : m > n

d) ∀n ∈ N ∃m ∈ N : m < n

e) ∀n ∈ N ∃m ∈ N : m ≤ n

Aufgabe 4)

Beweisen sie die folgenden Folgerungen:

a) x
2
∈ N ⇒ x ∈ N

b) x ∈ {1, 4} ⇒ x2 − 5x+ 4 = 0

c) 0 < x < 2 ⇒ x2 < 5

Gilt auch jeweils die umgekehrte Folgerung ”⇐”?

Aufgabe 5)

Beweisen oder widerlegen Sie die die folgende Aussage:

∃x ∈ R : x2 < 4 ∧ x3 > 8

Bemerkung: Etwas schwieriger als der Rest sind Aufgaben 2f) und 5).


